2. cviceni - teorie
13. 10. 2022

Matematicka indukce

Slouzi k dokazani tvrzeni, kterd maji platit pro vSechna pfirozend (popiipadé cela ¢i
racionalni) ¢isla. Sestava ze dvou ¢asti.

1. ovéfit zacatek - ovéfime, Ze tvrzeni plati pro n = 1, ptipadné n = 0, nebo jiné, podle
toho, od kterého ¢isla ma trvzeni platit

2. n-ty krok - ovérit, ze kdyz vyrok plati pro n, pak z toho plyne, Ze plati i pro n + 1.
Vyuzijeme zde takzvany indukéni predpoklad, tedy budeme predpokladat, Ze tvrzeni jiz plati
pro n kroki, a z toho chceme odvodit, Ze bude platit i pro n + 1 krok.

Vizte vzorové feseni prikladu 1.

Vyroky
A|B|-A|ANB|AVB| A = B| A<« B
11110 1 1 1 1
11071 0 0 1 0 0
0|1 1 0 1 1 0
00| 1 0 0 1 1

Tabulkova metoda: https://www2. karlin.mff.cuni.cz/ portal/logika/?page=pravdivost

Kvantifikitory: V = pro kazdé, 9 = existuje

Jak znegovat vyrok s kvantifikatory:

1) Misto V napisi 3 a naopak

2) Zneguji vyrok, ktery je za vSemi témi kvantifikdtory podle nasledujicich pravidel:

—(AAB)je-AV-B

—(AV B) je " AN-B

(A = B)je AAN-B

—(A <= B)je (mAANB)V(AAN-B)

Jak ovérovat pravdivost vyroki:

Pokud jde o vyrok Vx € mnozina néco plati, tak mame dvé varianty:

1) vybereme libovolné x a snazime se zajistit, aby platil zbytek (pokud se nam to povede,
pak je vyrok pravdivy) (napf. PF. 6a)

2) zkusime najit protiptiklad - tj. x, pro které nemuze byt vyrok splnén (napr. PF. 6b)

Pokud se snazime dokézat vyrok ve tvaru 3z € mnozina, méame opét dvé moznosti:

1) ukazat, ze vyrok pro néjaké x plati (napf. vyfesit rovnici apod.) (napi. Pf. 6d)

2) ukazat, Ze to pro zadné x platit nemuze (napt. PF. 6f)

MnozZiny

Mé&jme libovolné mnoziny A, B. Pak definujme nasledujici pojmy.

r€ AUB, pokudz e AVveeB

reEANB,pokudx € ANz € B

x€ A\ B,pokud x € ANz ¢ B

ACB,pokudVer:z€ A —= x€B

AAB = (AU B)\ (AN B) (symetricka diference)

Jak se dokazuje rovnost mnozin A a B:

1) dokdzu, 7e v € A <= z € B

2) dokdzu, ze AC Baze AD B
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https://www2.karlin.mff.cuni.cz/~portal/logika/?page=pravdivost

